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  :ا�����ى 

  ���م ������� 3 

ا����ر ا���� ا����� �� 

�����ت   ا��

  

  �����ن : ا���ة 

           2016  

           )���ط3( : ا��ول ا������

  .��� ��� أو ��� �� ا���ا��ت ا������ ����� ا����رك 

3:ا����� ���� ا���د  )1 3z i  

 .����� ��ف  ���3nz ���وم ،  ��n أ�� �� ��د �����: ا�����اح ا��ول 

2(    ����z  د ���� ��� ���وم��. 

إذا ��ن :  ا�����اح ا����� 
2


��1zن  ���zة ����د ا�����  i z   

3(    ����z د ���� ��� ���وم�� 

���  ���وي :  ا�����اح ا�����  ��2ن ا��د ا����� ��ن  1ذا ���� ��

2

1
z

z


.
  

 )���ط6:(ا����� ا������

)ا����� ����ب إ�� ���� ������ و������ا�����ي  ; ; )o u v
 

ا��� Cو  �����A ،B ا����. cm2و��ة ا���ل  .   

��2Azا���� ��� ا������ i  ،3Bz i    3وCz i   

 .��� ا���� ا����  Czو Az،Bzا���  )ا     )1

)ا����� ���� و ��� ��� ا��ا��ة )ب   )  ا��� ��� �� ا����A،B  وC. 

)و ا��ا��ةAأ��� ��� ��� ا����� )ج   )  ا������� ��� ��B  وC. 

Bا�����ا��� ) ا   )2 A

C A

z z

z z




  ��� ا���� ا�����ي �� ا���� ا����  

  . ABCا����� ����� ا�����) ب       

)���� ا��وران  )3 ; )R  ا��ي ����ه ا�����A  و ���س زاو���
3


   راد��ن .  

)����وران  o،��رة ا�����  o'��� أن ����� ا�����) ا         ; )R   ��3 i   

��o'و ���C أن ا������� )ب       )�� ا��ا��ة ��������ن ��� )  .  

)أ��� ) ج      ') رة ا��ا��ة��( )  وران����( ; )R  .  

)��ر أن ا��ا����� )د       ')و( )   ن �� ا��������������A،B.   

)���)ا )4 )E  ���� 3 :������ ا���� ذات ا������z z i    

)������ن إ�� . و���A،B ان ا�������)ب       )E.  
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  )��� 05: (ا������ ا����

) ا����ء ����ب ا�� ا����� ; , , )O i j k
 

,1,0) ا������� و ا������� ����� ا����  1)A   ،(3, 1,2)B  ،(2, 2, 1)C  ، (4, 1, 2)E         

 ��� أن ا������� -1 )CE ا��������� ���دي �� �� ��� ( )AB  و( )AC                                                                          .

) ا����� ���د�� د���ر��� ������ي-2 )P ���� ا��ي A،B  وC                                                                                                                         

) ا��� ا������-3 ; ( ))d E P �� E  إ��P  .�������� و����� ������ ��� ( )AE                                                                   

) ����� ا������� -4 )D ا ذو ا������ ������ t R 
0

2

1

x

y t

z t




 
                                                                                               

) �� J أ�� ����) أ )D ������� ����� و w


 �������� ( )D                                                                                

) ا��ح ���ذا) ب )D  �� ى���� )P(  

) �� M ��� ا�����) ج )D ن ا������ن���  ���� E M
   

v(1;1;0) و 


 ��������.  

) ا����� ا������) د ;( ))d E D ا����� �� E إ�� ا������� ( )D   . 

5- ����( )S  ���� ا���� �� ا�����ي ������: 
2 2 2 8 2 4 12x y z x y z       

)��� أن   ) أ )S ����  ���� ا������ ا�����ة ل�� ��ة( )S. 

)ادرس ا���� ا����� ��   ) ب )P  و( )S. 

 )���ط6:(ا��ا�� ا������

): ��� ���  ا������ ��� �����f ا��ا�� ) ln(1 )xf x e   و���� fC  ������ ا������ ا������ �� ���� ������ و

 ; ;O i j
 

  )  4cmو��ة ا���ل (  

 . و ���f  �� �� ��� ا������ت) ا )1

 . و ��� ��ول ����ا��� fادرس ا���ه ����ات   ) ت

ا��� أن ا�������     )2   ا��ي ���د���y x ������� رب��� ������ fC .������ ادرس ا������ ا������

 fC ������� و  . 

����) ا )3 T  ������ ا����س fC  ا��� ���د�� �� .��0 ا����� ذات ا������ �� T. 

أ��� �� ��) ب    T ،   و fC   . 

4(  0x  د ����� ����� ا���������M وN �� fC ���������0 ��� ا������x 0وx 

0: ���� �� أن   ) أ 0 0( ) ( )f x f x x    . . 

��� ����� ����� ا�������  ) ب MN  .ذا ������ ؟�� 
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0: ��� أن   ) ت 0'( ) '( ) 1f x f x   .������� ا����� أن ا������� fC  ا������� ���M وNن������� 

  .�� ���� �� ���ر ا������ 

 




