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I(   النهايات: 
 I.1(  نهايات الدوال المرجعية   :  

   :تذآير    

 الدالة ة التعريفمجموع 0النهاية عند  ∞+النهاية عند  ∞ –النهاية عند

– ∞ +∞ 0 ] –∞ ; +∞ [ x 

+∞ +∞ 0 ] –∞ ; +∞ [ x2 

– ∞ +∞ 0 ] –∞ ; +∞ [ x3 

0 0 

 

] –∞ ; 0 [ ∪ ] 0 ; +∞ [ 1
x 

 x ] ∞+ ; 0 ] 0 ∞+ لايمكن

0 0 1 ] –∞ ; 0 [ ∪ ] 0 ; +∞ [ 
x

xsin 

0 0 1/2 ] –∞ ; 0 [ ∪ ] 0 ; +∞ [ 2x
xcos1− 

  
 I .2(  العمليات على النهايات    :  

                                                :نهاية مجموع     

Lim f + g Lim g Lim f 
l + l' l' l 

+ ∞ + ∞ l 
– ∞ – ∞ l 
+ ∞ + ∞ + ∞ 
– ∞ – ∞ – ∞ 

شكل غير محدد – ∞ + ∞ 
   :نهاية جداء     

Lim f  Lim g  Lim f × g  
l  l'  l × l'  

l > 0  + ∞  + ∞  
l > 0  – ∞  – ∞  
l < 0  + ∞  – ∞  
l < 0  – ∞  + ∞  
+ ∞  + ∞  + ∞  
- ∞  - ∞  + ∞  
- ∞  - ∞  + ∞  

  شكل غير محدد  ∞  0
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   :نهاية خارج    

  
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

   :ملحوظة    

  آالدالة    x0   توجد دوال لاتقبل نهایة عند ▪        
x
    .0   ليس لها نهایة عند 1

   . sin  آدالة ∞نهایة بجوار توجد دوال لا تقبل أ یة     ▪        

   :نهاية مرآب دالتين    

   : 1خاصية        

   ) ∞ −  أ و ∞ +قد تكون (   ثلاث أ عداد حقيقية ’a , L , L,  دالتين g   و f لتكن 

:          إ ذا آانت  






=

=

→

→

'L)t(glim

L)x(flim

Lt

ax فإ ن           :'L))x(f(glim
ax

=
→

  

  
  :2خاصية     

 f( x ) ≤ g ( x ) ≤ h ( x )   لدینا  xنفترض أ نه من أ جل قيم جد آبرى ل.   ثلاث دوال h وg  و fتكن   ل
L  )x(hlim )x(flim:  إ ذا آانت 

xx
==

+∞→+∞→
L)x(glim:      فإ ن 

x
=

+∞→
.    

  
  :ملحوظة  

  .  شریطة تحقق المتفاوتة بالجوار0x أ و −∞  الخاصية تبقى صحيحة بجوار       

II( الإ تصال : 

  : تعريف      

f  دالة معرفة على مجال مفتوح مرآزه  x0   . f  متصلة في  x0   ⇔  )x(f)x(flim 0xx 0

=
→

.    

  
  
  
  

Lim f / g Lim g Limf 
l
l’ l' ≠ 0 l 

 l ∞+   أو   ∞ −  0

+ ∞ l' > 0 + ∞ 

− ∞ l' < 0 + ∞ 

− ∞ l' > 0 − ∞ 

+ ∞ l' < 0 − ∞ 

غ.ش  ∞+   أو ∞ − ∞+   أو ∞ −  

+ ∞ 0+ l > 0أو   + ∞ 

− ∞ 0– l > 0أو   + ∞ 

− ∞ 0+ l < 0أو   – ∞ 

+ ∞ 0– l < 0أو   – ∞ 

∞ 0 ∞ 

غ.ش  0 0 
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II.1 ( التمديد بالإ تصال :  

  : تعريف       

    f  دالة  غير معرفة في  x0 و تقبل نهایة  L عند  x0 )  L)x(flim
0xx

=
→

  :  المعرفة بgالدالة  ) . 





=
∈≠=

L)x(g
Dx/x x, )x(f)x(g f0    تسمى تمدید بالإ تصال للدالةf في x0 .  

  
II.2( الإ تصال على مجال :  

   :  تعريف  
   .  ]a,b[ إ ذاوفقط إ ذا آانت متصلة  في آل نقطة من   ]a,b[ متصلة  علىf   تكون الدالة 

    .b و یسارa  و متصلة على یمين   ]a,b[إ ذاآانت متصلة على  إ ذا وفقط ]a,b[ متصلة علىf تكون 

  
  :ملحوظة    

a    ⇔   )a(f)x(flim متصلة على یمين  الدالة      
ax

=
+→

  

b    ⇔    )b(f)x(flim  الدالة  متصلة على یسار        
bx

=
−→

      

II.3( إ تصال مرآب دالتين :  

  :1  خاصية   

J)I(f بحيث  J دالة معرفة على مجال  g  وIى مجال  دالة معرفة علf  لتكن     .I عنصر من x0ليكن  ⊃

    .x0 متصلة في   gof فإ نf(x0) متصلة في  g و آانتx0 متصلة في f  إ ذا آانت 

  
    : 2خاصية    

J)I(f بحيث  J دالة معرفة على مجال  g  وI دالة معرفة على مجال fلتكن    ⊂.   

  .I تكون متصلة على  gof   فإن  J متصلة علىg و I متصلة  على fإ ذا آانت 

  
  II.4 ( مرآب دالة متصلة ودالة تقبل نهاية:  

  :  خاصية  

   f  دالة معرفة على مجال مفتوح منقط  مرآزه  x0  و  g  دالة معرفة على مجال J  بحيث J)I(f ⊂.   

   .x0 فيg(L)  تقبل النهایة   gof فإ ن الدالة L  متصلة فيgآانت  و  x0  فيL تقبل النهایة fانت   إ ذا آ

  
  :ملحوظة 

 . بمجال مناسب Iعلى اليمين أو اليسار مع تعویض المجال   x0  أ و عند ∞- أ و∞+   الخاصية تبقى صالحة عند 

II.5 ( صورة مجال بدالة متصلة:  

  :1خاصية   

   .IR بدالة متصلة هو مجال من IRال  من   صورة مج
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  :حالات مختلفة    

          fدالة متصلة على المجال I  .   

  Iالمجال   
 تزایدیة fالدالة 

  Iقطعا على  

 تناقصية fالدالة

  Iقطعا على 

[ ]b,a  [ ]f(b)f(a),  [ ]f(a)f(b),  

[ [ b,a  [ [ )x(flimf(a),
-bx→

 ] ]f(a)),x(flim
-bx→

  

] ]b,a  ] ])b(f),x(flim
ax +→

 [ [)x(flim),b(f
ax +→

 

] [  b,a  ] [f(b)f(a),  ] [ f(a)f(b),  

  

  :   مبرهنة القيم الوسيطة
 f متصلة على ]a,b[  لكل عنصر α   بين f(a) و f(b)یوجد على الأقل عنصر  cمن ]a,b[     بحيثf(c) = α 
.  

 
   :2خاصية      

  f متصلة على ]a,b[ 0 بحيث)a(f b(f(0   و〉   f(c) = 0 بحيث      ]a,b[  من c  یوجد على الأ قل   〈

  
   :3خاصية    

 f متصلة و رتيبة قطعا  على ]a,b[0  بحيث)a(f b(f(0   و〉  f(c) = 0بحيث     ]a,b[  من c   یوجد عنصر وحيد〈

III( الدالة العكسية لدالة متصلة ورتيبة قطعا على مجال :  

  III.1 (  التقابل:    

   : 1تعريف     

     ▪    fتقابل من  I   نحو J  ⇔ f شمولية و تباینية  .  
     ▪    f شمولية  من  I   نحو J ⇔ yf(x) / Ix : Jy =∈∃∈∀  
     ▪  f                       تباینية  ⇔   y)     x   f(y)(f(x) =⇔=  

   
  : خاصية    

 f ( I ) نحو  I  فهي تقابل منI        آل دالة متصلة ورتيبة قطعا على مجال 
  : 2تعريف    

      fتقابل من  I   نحو J   ⇔  yf(x) / Ix!:Jy =∈∃∈∀ 

 
  
  



  دروس الدعم و التقوية
   ما دة الرياضيات

    الإتصال و النهايات:  درسملخص  
http://arabmaths.ift.fr 

  علي الشريف: الأستاذ 
  تجريبيةالثانية باك علوم : قسم 

III.2 (  الدالة العكسية لدالة متصلة ورتيبة قطعا على مجال منIR:   

  : تعريف    
   f-1  و تقبل دالة عكسية  f ( I )  نحو I فإ نها تقابل من I متصلة و رتيبة قطعا على مجال f  إ ذا آانت  
y(f  xy  f(x)    :   ) I f(y , Ix(:        بحيث I نحو f ( I )  معرفة من  -1=⇔=∈∀∈∀  

    
  : خاصية   

  f ولها نفس منحى تغيرات f( I )   متصلة على f-1  فإ ن  دالتها العكسية I متصلة و رتيبة قطعا على مجال fإذا آانت 
 
 :ملحوظة  

1f   و fζ  المنحنيان       −ζ  متماثلان بالنسبة للمنصف الأ ول للمعلم أ ي بالنسبة للمستقيم  ذو  المعادلة   xy =.   

    .f ( I )  متصلة  على  f-1  نقبل أ ن      

  f(I)  :    fof-1(y) = y   من y   و لكل I     :  f-1of(x) = x  من x  لكل     
  

III. 3( أ مثلة لبعض الدوال العكسية  :  

III .1.3( دالة الجذر من الرتبة n:  

  :خاصية و تعريف     

n  و یرمز لها  بالرمز nية  و تقابلها العكسي یسمى دالة الجدر من الرت  +IR  إ لى+IR  تقابل من xn    الدالة  x 

  
  :ملحوظة 

      n x یقرأ جدر  x من الرتبة  n.   

 :نتائج    

     +∈∀ IRx  ,   +∈∀ IRy  

     nn y x  yx =⇔=        xx)x( n nnn ==        nn yx  yx =⇔=  

     nn yx   yx n      الدالة           〉⇔〉 x متصلة على IR+   و   +∞=
+∞→

n

x
xlim  

    p.n pn x    x =      x  x n.pn p =    nnn x.y  y.x =    n ppn x   ) x( =     n
n

n

y
x  

y
x

=    

III.1.3( إ تصال و نهاية مرآب دالةf و دالة  الجدر من الرتبة n:  

   :خاصيات    

    .I عنصر من x و I دالة موجبة على مجال   f   لنكن 
n  فإ ن I  متصلة على f  إ ذا آانت  f  متصلة  على I .    

x(flim(     0   إ ذا آانت       
0xx

≥=
→

nn   فإ ن    
xx

  )x(flim
0

 =
→

.    

=+∞إ ذا آانت     
→

 )x(flim
0xx

=+∞  فإ ن   
→

  f(x) lim n
xx 0

.    

+∞−∞+−  الخاصيات تبقى صحيحة     00 x  ; x ;  ;   

   :متطابقات    

         
ba

b-a  b - a
−

=    ,     
3 2333 2

33

bb.aa
b-a  ba

++
=−       
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III.1.3 .(التمثيل المبياني لدالة الجدر من الرتبةn:  

                 
n x           x 

IRIR   :  f
→

→ ++

                                              
n

1

x x             

IRIR  : f

→

→ ++−

 

              
   
 
  
  
  
  

  
  
  
  

1f   و fζ  المنحنيان  −ζمتماثلا ن بالنسبة للمنصف الأ ول     
  . للمعلم 

  
  

III. 4( دالة قوس الظل :  

   :ية و تعريف خاص   
       

 تقابل من tan(x) الدالة 



 ππ
−

2
;

2
  Artan(x)تقابلها العكسي یسمى دالة قوس الظل و یرمز لها بالرمز  . IR نحو  

  
   :نتائج  

      x   tan(y)y     Artan(x)    
2

;
2

y    )IRx( =⇔=











 ππ
−∈∀∈∀.     

      x  Arctan(x))      tan() IR  x ( =∈∀      x  (x))Arctan(tan   
2

;
2

y =











 ππ
−∈∀.    

    
 x   x  )Arctan(x  )Arctan(x
 x   x  )Arctan(x  )Arctan(x

  ) IR   x ( ) IR   x (
2121

2121
21





〈⇔〈
=⇔=

∈∀∈∀ 

:   و لدینا IR  الدالة قوس الظل متصلة على 
2

-  )xtan(Arclim
-x

π
=

∞→
 ,  

2
  )xtan(Arclim

x

π
=

+∞→
.    

III. 1.4 ( التمثيل المبياني لد ا لة قوس الظل:  
  

           
  tan(x)    x             

IR   
2

;
2

- : f

→

→



 ππ

                                                   
Arctan(x)        x 

 
2

;
2

-  IR : f 1-

→





 ππ

→
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1f   و fζ   المنحنيان  −ζ  متماثلا ن بالنسبة للمنصف الأ ول للمعلم  .  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

     
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

Proverbes chinois :  
Le vide d'un jour perdu ne sera jamais rempli     

cherifalix@yahoo.fr 



مع الباكالورياتجربتي تم نشر هذا الملف بواسطة قرص 

tajribatybac@gmail.com

facebook.com/tajribaty

jijel.tk/bac

http://www.jijel.tk/bac
mailto:tajribatybac@gmail.com?subject=tajribatybac2
http://www.facebook.com/tajribaty

